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អរម�ក 
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ជំពូកទី១ 

លមីីតៃនអនុគមន៍ 
១-លមីីតៃនអនុគមន៍្រតង់ចំនួនកំណត់ 

 និយមនយ័១ ៖ អនុគមន ៍f  មនលីមតី L កលǁ x  ខិតជតិ a   

 េបើ្រគបច់នួំន 0   មនចំនួន 0   ែដល 0 | x a |    នឲំយ 

 | f (x) L |     ។   េគកំណតស់រេសរ   
x a
lim f (x) L


    ។ 

 ឧទហរណ៍ េƽយេ្របើនិយមនយ័បង្ហ ញថ 
x 2
lim(3x 4) 10


   ? 

 េយើង្រតូវបង្ហ ញថ ចំេពះ្រគបចំ់នួន 0   មន 0   ែដល 

 | (3x 4) 10 |     កលǁ 0 | x 2 |      ។ 

 េគបន | (3x 4) 10 |     | 3(x 2) |      ្រគប ់ 0   

 សមមូល | x 2 |
3


    យក 

3


   េនះ | x 2 |    ។ 

 ស្រមយេនះបញជ កថ់ 0   មន 0
2


    ែដល | x 2 |    

 នឲំយ | (3x 4) 10 |     ។ ដូចេនះ 
x 2
lim(3x 4) 10


   ។ 
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 និយមនយ័ ២៖ អនុគមន ៍f  ខិតេទរក   ឬ   កលǁ x   

 ខិតជិតa  េបើ្រគបចំ់នួន M 0  មនចំនួន 0   ែដល  

 0 | x a |    នឲំយf (x) M   ឬ  f (x) M  ។ 

 េគកំណតស់រេសរ   
x a
lim f (x)


   ឬ 
x a
lim f (x)


     ។ 

 ឧទហរណ៍ េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 2x 3
f (x)

x 2





 

 ចូរ្រǒយǂមនិយមនយ័ថ 
x 2

lim f(x)
 

   ។ 

 េគមន 2x 3 2(x 2) 7 7
f (x) 2

x 2 x 2 x 2

  
   

  
 

 េយើងនឹងរកគចំនួន M 0  ែដល  f (x) M  ។ 

 េដើមបឲីយ f (x) M  េយើង្រគនែ់តឲយ 7
M

x 2



 និង x 2  

 េគទញបន 7
0 x 2

M
     យក 7

0
M

    េនះ 0 x 2     

 ស្រមយេនះបញជ កថ់្រគបចំ់នួន M 0  មន 7
0

M
    

 ែដល 0 | x 2 |     នឲំយ f (x) M  ។ដូចេនះ
x 2

lim f(x)
 

   ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍  

ចូរ្រǒយបញជ កលី់មតីខងេ្រកមǂមនិយមនយ័ ៖ 

១/ 
x 3
lim(2x 1) 7


   ២/ 
x 2
lim (x 5) 3
 

   

៣/ 
x 2
lim(3x 2) 8


   ៤/ 
x 1
lim( 2x 7) 5


    

៥/ 2

x 2
lim(x 1) 5


   ៦/ 2

x 1
lim(x 2x 4) 7


    

៧/ 
2x 1

3x 1
lim 2

x 1





 ៨/ 3

x 2
lim x 1 3


   

៩/ x

x 2
lim(3 1) 10


   ១០/ 
x

2

lim (sinx) 1




  

១១/ 
x 0

x 1
lim

x 


   ១២/ 

x 1

2x 1
lim

x 1 


 


 

១៣/ 
x 2

x 2
lim

x 2 


 


 ១៤/ 

x 1

3x
lim

x 1 
 


 

១៥/ 
2

2x 1

2x 4x 5
lim

(x 1)

 
 


 ១៦/ 

2

2x 2

x 4x
lim

x 4x 4


 

 
 

១៧/ 3

x 8
lim( x 1) 3


   ១៨/ 3

x 2
lim(x 2x) 12


   
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២-លមីីតៃនអនុគមន៍្រតង់អនន្ត 

 និយមនយ័១ ៖ អនុគមន ៍f  មនលីមតី L កលǁ x  ខិតេទ    

 ឬ   េបើ្រគបចំ់នួន 0   មនចំនួន N 0  ែដល x N  

  ឬ x N    នឲំយ | f (x) L |     ។ 

 េគកំណតស់រេសរ   
x
lim f (x) L


   ឬ 
x
lim f (x) L
 

   ។ 

 ឧទហរណ៍ េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 4x 1
f (x)

2x 3





 

 ចូរ្រǒយថ 
x
lim f (x) 2
  

   និង 
x

lim f (x) 2
 

  ។ 

 េគមន 4x 1 2(2x 3) 5 5
f (x) 2

2x 3 2x 3 2x 3

  
   

  
 

 នឲំយ 5
| f (x) 2 |

| 2x 3 |
 


 ចំេពះ | f (x) 2 | , 0      

 េគបន 5

| 2x 3 |
 


  នឲំយ 5

| 2x 3 | 


  

 េគទញ 
5

2x 3

5
2x 3

   

    

    សមមូល 
5 3

x
2 2

5 3
x

2 2

   

    
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 េហតុេនះ ្រគប ់ 0   មន 5
A

2



  ឬ 5 3

A
2 2

 


 

 ែដល x A   ឬ  x A    នឲំយ | f (x) 2 |    

 ដូចេនះ 
x
lim f (x) 2
  

   នងិ 
x

lim f (x) 2
 

  ។ 

 និយមនយ័២ ៖ អនុគមន ៍f  មនលីមតី   កលǁ x  ខិតេទ  

   េបើ្រគបចំ់នួន M 0  មនចំនួន N 0  ែដល x N  

 នឲំយ f (x) M   ។ 

 េគកំណតស់រេសរ   
x
lim f (x)


    ។ 

 និយមនយ័៣ ៖ អនុគមន ៍f  មនលីមតី   កលǁ x  ខិតេទ 

    េបើ្រគបចំ់នួន M 0  មនចំនួន N 0  ែដល x N   

 នឲំយ f (x) M   ។ 

 េគកំណតស់រេសរ   
x
lim f (x)
  

    ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍  

ចូរ្រǒយបញជ កលី់មតីខងេ្រកមǂមនិយមនយ័ ៖ 

១/ 
x

3x 2
lim 3

x 1





 ២/ 

x

1 3x
lim 3

x 2


 


 

៣/ 
x

5x 2
lim 5

1 x


 


 ៤/ 

x

4x 1
lim 2

2x 1





 

៥/ 
2

2x

x
lim 1

x 1



 ៦/ 

x

8x 1
lim 2

1 4x


 


 

៧/ 
x
lim (2x 3)


    ៨/ 
x
lim ( 2x 3)


     

៩/ 2

x
lim (x 4)


    ១0/ 3

x
lim (x )


   

១១/ 
2

x

2x x
lim

3x 5


 


 ១២/

2

x

x 1
lim

x 1


 


 

១៣/ 
x

2
lim 0

x 1



 ១៤/ 

x

7
lim 0

x 1



 

១៥/ 
2

2x

x 4x
lim 1

x 4x 5




 
 ១៦/ 

2x

4
lim 0

(x 2)



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៣-្របមណវិធីេលើលមីីត 

 េបើ 
x a x a
lim f (x) L , lim g(x) M
 

    នងិ 
x a
lim h(x) N


  

ែដល L , M  និង N  ជចំនួនពិតេនះេគបន ៖ 

ក/ 
x a
lim[f (x) g(x) h(x)] L M N


      

ខ/ 
x a
lim[ f (x) g(x) h(x)] L M N


            

គ/ 
x a
lim[f (x)g(x)h(x)] L.M.N


  

ឃ/ 
x a

f (x) L
lim[ ]

g(x) M
   ែដល M 0  

៤-លមីីតៃនអនុគមន៍អសនិទន 

 រូបមន្ត ៖ 

 1/ n n

x a
lim x a


   ែដល a 0   នងិ n IN , n 2   

 2/ n n

x a
lim x a


   ែដល a 0   នងិ n IN , n 2  (ចំនួនគតេ់សស) 

 3/ n n
x a x a
lim f(x) lim f(x)
 

   ែដល a 0   និង n IN , n 2   
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 ឧទហរណ៍ គណនលីមតី 

 ១/ 3 3 3

x 2 x 2
lim x 1 lim(x 1) 2 1 9 3
 

        

 ២/ 
2 2

3 3

x 3 x 3

x 5x 3 x 5x 3
lim lim

x 5 x 5 

   


 
 

                                  3 3
9 15 3 27 3

5 3 8 2

 
  


 

 ៣/ 33 2

x 2
lim( x 4x x 3x 2)


     

        
3 23

x 2 x 2

3

lim(x 4x) lim(x 3x 2)

8 8 4 6 2 4 2 6

 
    

       
 

 

 លǓំត់អនុវត្តន៍ ៖ 

 គណនលីមតី ៖ 

 1/ 
2

3
2x 4

x 3x 4
lim

2x x 1

 
 

 2/ 
2

2x 3

x 9
lim

2x 7x 3 


 

 

 3/ 3
x 4

x 4
lim

7x 1


 

 4/ 
x 2
lim x x x 2


    
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៥-លមីីតៃនអនុគមន៍បǁ្ត ក់  

 េបើ f  និង g  ជអនុគមនពី៍រែដលមនលីមតី 
x a
lim g(x) L


  

 និង 
x L
lim f (x) f (L)


   េនះ 
x a
lim f[g(x)] f (L)


   ។ 

 ឧទហរណ៍១  គណនលីមតី 
x 2

4x 7
lim ln( )

x 3




 

 ǂង 4x 7
g(x)

x 3





 និង f (x) lnx  េនះ 4x 7

f[g(x)] ln( )
x 3





 

 េគមន 
x 2 x 2

4x 7 8 7
lim g(x) lim 3

x 3 2 3 

 
  

 
 

 ដូចេនះ 
x 2 x 3
lim f[g(x)] lim f (x) f (3) ln3
 

     ។ 

 ឧទហរណ៍2  គណនលីមតី 
x

4x 7
lim ln( )

x 3




 

 ǂង 4x 7
g(x)

x 3





 និង f (x) lnx  េនះ 4x 7

f[g(x)] ln( )
x 3





 

 េគមន 
x x x

7
44x 7 4xlim g(x) lim lim 4

3x 3 11
x

  


   

 
 

 ដូចេនះ 
x x 4 x 4
lim f[g(x)] lim f (x) lim lnx ln4 2ln2
  

      ។ 
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៦-លមីីតǂមករេ្របៀបេធៀប 

 1/  េបើ f  និង g  ជអនុគមនពី៍រ េហើយ A  ជចំនួនពិតមយួែដល 

 ចំេពះ x A: f (x) g(x)    និង 
x
lim g(x)


    

  េនះ 
x
lim f (x)


    ។ 

 2/  េបើ f  និង g  ជអនុគមនពី៍រ េហើយ A  ជចំនួនពិតមយួែដល 

 ចំេពះ x A: f (x) g(x)    និង 
x
lim g(x)


    

  េនះ 
x
lim f (x)


    ។ 

 3/  េបើ f ,g  និង h  ជអនុគមនបី៍ េហើយ A  ជចំនួនពិតមយួែដល 

 x A: g(x) f (x) h(x)    និង 
x x
lim g(x) lim h(x)
 

     

  េនះ 
x
lim f (x)


    ។ ( ជចំនួនពិត ) ។ 

 ៤/  េបើ f  និង g  ជអនុគមនពី៍រ េហើយ A  ជចំនួនពិតមយួែដល 

 x A: f (x) g(x)   និង 
x x
lim f (x) , lim g(x) '
 

      

  េនះ '     ។ (  និង ' ជចំនួនពិត ) ។ 
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ឧទហរណ៍ េគឲយ f  ជអនុគមនែ៍ដល f (x) x( x 1 x)     

គណនលីមតី 
x
lim f (x)


  ។ 

េគមន x
f (x) x( x 1 x)

x 1 x
   

 
  

េƽយ្រគប ់x 0  េគមន x 1 x   

េនះេគទញ 2 x x 1 x 2 x 1      

ឬ  1 1 1

2 x 1 x 1 x 2 x
 

  
 

ឬ  x x 1

22 x 1 x 1 x
 

  
  េនះ 1 1

f (x)
22 x 1

 


 

េƽយ 
x x

x 1 1 1
lim lim

2 22 x 1 1
1

x

 
 




 

ដូចេនះ 
x

1
lim x( x 1 x)

2
     ។ 
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៧-លមីីតǍងមិនកំណត ់

 ក/លមីីតែដលមនǍងមិនកំណត់ 0

0
 

     វធិន ៖  េដើមបគីណនលីមតីែដលមនǍងមនិកណំត ់0

0
 េគ្រតូវ 

 បំែបកភគយក និង ភគែបង ជផលគុណកǂ្ត  េហើយស្រមួលកǂ្ត  

 រមួេចល រគួណនលីមតីៃនកនǜមថម។ី 

 ឧទហរណ៍ េគឲយអនុគមន ៍f  ែដល 
2

2

2sin x 3sinx 1
f (x)

cos x

 


 គណនលីមតី 
x

2

lim f (x)




  ? 

 េគមន  
2

2

2sin x 3sinx 1
f (x)

cos x

 
  

                     

2

2

(2sin x 2sinx) (sinx 1)

1 sin x
(sinx 1)(2sinx 1) 1 2sinx

(1 sinx)(1 sinx) 1 sinx

  



  

 
  

 

 េគបន 
x x

2 2

1 2sinx 1 2 1
lim f (x) lim

1 sinx 1 1 2 
 

 
   

 
   ។ 
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 ខ/លមីីតែដលមនǍងមិនកំណត់ 


 

 វធិន ៖ េដើមបគីណនលីមតីǍងមនិកំនត ់


 េគ្រតូវƽកតួ់ែដលមន 

 ដឺេ្រកធំជងេគេនភគយក និង ភគែបងជកǂ្ត រមួសិន េហើស្រមួល 

 កǂ្ត រមួេចល រចួគណនលីមតីៃនកេនǜមថមី ។ 

 ឧទហរណ៍ េគមនអនុគមន៍f កំណតេ់ƽយ  ៖ 

 
24x 1 7x 2

f (x)
3x 1

  



  គណនលីមតី 

x
lim f (x)


  ។ 

 
2

x x

4x 1 7x 2
lim f (x) lim

3x 1 

  



   

                  

2
2 2

x x

2

x

1 2 1 2
x (4 ) x(7 ) x( 4 7 )

x xx xlim lim
1 1

x(3 ) x(3 )
x x

1 2
4 7

2 7xxlim 3
1 33
x

 



     
 

 

  


  


 

 ដូចេនះ 
x
lim f (x) 3


   ។ 
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គ/លមីីតែដលមនǍងមិនកំណត់     

 វធិន ៖ េដើមបគីណនលីមតីǍងមនិកំនត ់    េគ្រតូវƽកតួ់ែដល 

 មនដឺេ្រកធំជងេគ ជកǂ្ត រមួសិន េហើស្រមួលកǂ្ត រមួេចល រចួ 

 គណនលីមតីៃនកេនǜមថមី ។ 

 ឧទហរណ៍ េគមន  2 2f (x) x 5x x 3x 1        

 គណនលីមតី 
x
lim f (x)


  ។ 

 មន 2 2f (x) x 5x x 3x 1        

                  

2 2 2 2

2 2

2 2

2 2
2

2 2

(x 5x) (x 3x 1)

x 5x x 3x 1

x 5x x 3x 1

5 3 1
x (1 ) x (1 )

x x x
1 1

x(8 ) 8
x x

5 3 1 5 3 1
x( 1 1 ) 1 1

x x x xx x

   


   

   


   

 
 

         

 ដូចេនះ 
x

8
lim f (x) 4

1 1
 


  ។ 



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	15	
 

លǓំត់អនុវត្តន៍ ៖ 

១-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

  ក/ 
x

4x 1
lim

2x 3




 ខ/ 
x

8x 7
lim

12x 5




 

 គ/ 
x

xx

e 2x 1
lim

2e 1

 


 ឃ/ 
x

xx

e 4x 1
lim

e 2x 3

 
 

 

 ង/ 
2

2x

(2x 1)
lim ln

2x 3x




 ច/ 
x 2

x xx

(4e 1)
lim

(2e 1)(e x)


 

 

២-រកតៃម្ល a  និង b  ែដលបំេពញលកខខណ្ឌ ខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 2

x
lim ( x ax bx 1) 3


     

 ខ/ 
2

x

(a 1)x 2bx 3
lim 4

ax b

  



 

 គ/ 3 33 2 3 2

x
lim ( x ax bx 5x 1) 2


      

៣-េគឲយពហុធ 2P(x) ax bx c     ែដល a ,b ,c IR  

 កំណតេ់លខេមគុណ a ,b ,c េƽយដឹងថ ៖ 

 2x

P(x)
lim 2 (i)

x 1



 និង  2x 1

P(x)
lim 2 (ii)

x 1



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៨-លមីីតៃនអនុគមន៍្រតីេកណម្រត 

 ្រទឹស្តីបទ ៖   េបើ x  ជរង្វ ស់មុ ំឬ ធនូគិតជǍ៉ដយងេ់នះេគបន ៖ 

 1/  
x 0

sinx
lim 1

x
  2/ 

x 0

1 cosx
lim 0

x


  

 3/ 
x 0

tanx
lim 1

x
  

 ស្រមយបញជ ក ់៖ 

 ǂង   ជមុគិំតជǍ៉ដយង ់ែដល 0
2


     

 ǂង OAT OAP
S , S   នងិ OAPS   

 េរៀងគន ជៃផទ្រកǔៃន្រតីេកណOAT   

 ៃផទ្រកǔចំេរៀកថស OAP   

 និង ៃផទ្រកǔ្រតីេកណ OAP។ 

 ǂមរូបខងេលើ 

 េគមន OAT OAPOAP
S S S     
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 េƽយ 
2

OAT OAP

1 1
S 1 tan , S 1

2 2
        

 និង OAP
1

S sin
2

    េនះេគបន  1 1 1
tan sin

2 2 2
      

 ឬ tan sin       េƽយ sin
tan

cos


 


 េនះ sin

sin
cos


   


   

 េគទញ sin
cos 1


  


 ។ 

 េបើ 0
2


      េនះ 0

2


    េនះវសិមភពខងេលើេទជ 

 sin( )
cos( ) 1


  


 ឬ  sin

cos 1


  


 

 េហតុេនះេគបន sin
cos 1


  


 ចំេពះ្រគប ់ ( ,0) (0, )

2 2

 
    

 េƽយ 
0

lim cos 1


    េនះ  
x 0

sin
lim 1






  ។ 

 េƽយជំនួស  ជ x  េនះេគបន  
x 0

sinx
lim 1

x
   ពតិ ។ 

 មយ៉ងេទៀត  
x 0 x 0

1 cosx (1 cosx)(1 cosx)
lim lim

x x(1 cosx) 

  



 

                                      
x 0

sinx sinx
lim . 1 0 0

x 1 cosx
   


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 ដូចេនះ 
x 0

1 cosx
lim 0

x


   ពតិ ។ 

 ǂមរូបមន្ត sinx
tanx

x
   

 េគបន 
x 0 x 0

tanx sinx 1
lim lim . 1 1 1

x x cosx 
     

 ដូចេនះ 
x 0

tanx
lim 1

x
   ។ 

 សមគ ល់  ៖ 

 1/ 
x 0

x
lim 1

sinx
  2/ 

x 0

x
lim 1

tanx
  

 ឧទហរណ៍ ៖ គណនលីមតី  

 1/ 
x 0 x 0 x 0

1 cosx sinx 1 cosx sinx
lim lim lim 0 1 1

x x x  

  
      

 2/ 

2
2

2
2 2x 0 x 0 x 0

x x
2sin sin1 cosx 1 1 12 2lim lim lim 1

x2 2 2x x
2

  

 
 

     
 
 

 

 3/ 
x 0 x 0

tanx
1x tanx 1 1 1xlim lim

tan3xx tan3x 1 3 21 .3
3x

 

 
  

 
  ។ 
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លǓំត់អនុវត្តន៍ ៖ 

១-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

1/ 2x 0

sin2xsin3x
lim

x
 2/ 

x 0

sinx sin2x
lim

x

  

3/ 
x 0

sin4x
lim

sin6x
 4/ 

x 0

3x sinx
lim

x sinx




 

5/ 
2x 0

sinxsin3x
lim

sin 2x
 6/ 

x 0

2x tanx
lim

x tanx




 

7/ 
2

x 0

sin 2x
lim

sinxsin6x
 8/ 

x 0

x 3sinx
lim

sin2x

  

9/ 
x 0

sin3x
lim

x sin2x 
 10/ 

2x 0

1 cos2x
lim

x

  

11/ 
2 2

2x 0

x sin x
lim

x xsinx




 12/ 
x 0

x
lim

x tanx 
 

13/ 
x 0

1 sinx 1 sinx
lim

tanx

    14/ 
2x 0

2 1 cosx
lim

x

   

15/ 2x 0

1 cosxcos3x
lim

x

  16/
x 0

1 cosx
lim

1 cos2x




 

17/ 2x 0

1 cosxcos2xcos3x
lim

x

  18/ 
2 2

x 0

x sin x
lim

1 cos2x



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២-កំណតត់ៃម្ល a េដើមបបំីេពញលកខខណ្ឌ លីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 2x 0

1 cosax
lim 8

x


  2/ 

x 0

sinax
lim 5

x
  

 3/ 
x 0

sinax sin(a 1)x
lim 3

x

 
  4/ 

2x 0

2 2cosax
lim 4

x


  

 5/ 
x 0

sin(a 1)x sin(a 1)x
lim 6

x

  
  

៣-កំណតត់ៃម្ល a និង b  េដើមបឲីយ 2x 0

a bcosx
lim 1

x


   ។ 

៤-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 
2x 1

sin x
lim

x 1




 2/ 2

x 1

x
lim(1 x )tan

2


  

 3/ 
2x

1 cos2x
lim

( x)


 

 4/ 
x

2

cosx
lim

2x
  

 

 5/ 
2x 1

1 cos2 x
lim

(1 x)

 


 6/ 
2x 2

x
1 sin

4lim
(2 x)





 

៥-កំណត ់េដើមបឲីយបន   
2x 0

1 acosx cos2x
lim b

x

 
     

 (  a និង b  ជពីរចំនួនពិត ) ។ 
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៩-លមីីតៃនអនុគមន៍អិុចសប ៉ណូង់ែសយល 

 រូបមន្ត ៖ 

 1/ x

x
lim e


   2/ x

x
lim e 0


  

 3/ 
x

x

e
lim

x
   4/ 

xx

x
lim 0

e
  

 5/ 
x

nx

e
lim

x
     6/ 

n

xx

x
lim

e
     

                                          ( ែដល n  ជចំនួនពិតវជិជមន ) ។ 

១០-លមីីតៃនអនុគមន៍េǎករតីេនែព 

 រូបមន្ត ៖ 

 1/ 
x
lim lnx


   2/ 
x 0

lim lnx
 

   

 3/ 
x

lnx
lim 0

x 
  4/ 

x 0

lim xlnx 0
 

  

 5/ 
nx

lnx
lim 0

x
                   6/ n

x 0

lim x lnx 0
 

    

                                        ( ែដល n  ជចំនួនពិតវជិជមន )។ 
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លំǓតគំ់រូ    

គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

1/ 
x

x x x

xx x xx
x x

x x
e (6 ) 6

6e x 6e elim lim lim 3
1 1 22e 1 e (2 ) 2
e e

  

 
   

  
 

2/ 
2

x 0 x 0 x 0

x lnx sinx sinx
lim lim (xlnx) lim 0 1 1

x x    


      

3/ 
x x x

lnx lnx
x(2 ) 22x lnx 2x xlim lim lim 2

lnx lnxx lnx 1x(1 ) 1
x x

  

 
   

  
 

4/ 
2x

2x
x

x xx
x

lim (e 3)e 3 0 3
lim 3

0 1e 1 lim (e 1)





 
  

 
  េ្រពះ x

x
lim e 0


 ។ 

5/ 2x 2x 2x

x x
lim [2x ln(2e 1)] lim [ln(e ) ln(2e 1)]
 

       

                                     

2x

2xx

x
2x

e
lim [ln( )]

2e 1
1 1

lim ln( ) ln
1 22

e








 

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លǓំត់អនុវត្តន៍ ៖ 

១-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 
x

xx

2e 3
lim

e 1




 2/ 
x

xx

4e 1
lim

2e 3




 

 3/ 
x

xx

2e x 1
lim

e 2x 3 

 
 

 4/ 
x

xx

e x
lim

3e 2x 1


 

 

 5/ 
2x

x xx

e
lim

(2e 1)(e 3)  
 6/ 

x x

xx

e e
lim

e x








 

២-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 
x 0

lim (1 2x xlnx)
 

   2/ 
x 0

1
lnx

xlim
cot x 


 

 3/ 
x 0

1
lim ( lnx)sinx

x 
  4/ 

x

x 0

x 1
lim

xlnx 

  

 5/ 
x

1 lnx
lim

1 lnx




 6/ 
x

2x 1 lnx
lim

4x 1

 


 

 7/ 
x

2x lnx
lim

x lnx




 8/ 
x

xx

1 xe
lim

1 2xe




 

 9/ 
x

1
lim (2x lnx)

x
  10/ 

x
lim [lnx ln(2x 1)]


   
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១១-ករគណនលមីីតǍងេផƞងៗេទៀតគួយលដឹ់ង 

 ក-ករគណនលីមតីេƽយេ្របើរូបមន្ត ៖ 

    1/ 
x

x 0

e 1
lim 1

x


    

    2/ 
x

x 0

a 1
lim lna

x


      ែដល a 0  និង a 1   ។ 

 លំǓតគំ់រូ   គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 
sinx sinx

x 0 x 0

e 1 e 1 sinx
lim lim 1 1 1

x sinx x 

 
      

 2/ 
x x 2

2 2x 0 x 0

2 2
e cos2x e (1 2sin x)

lim lim
x x 

  
  

                               
2x

2x 0 x 0

2

2
e 1 sinx

lim 2 lim
xx

1 2 1 3

 

     
 

   

 

 3/ 
x x x x

x 0 x 0

a b (a 1) (b 1)
lim lim

x x 

   
  

                         
x x

x 0 x 0

a 1 b 1
lim lim

x x
a

lna lnb ln
b

 

 
 

  
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 ខ-ករគណនលីមតីេƽយេ្របើរូបមន្ត ៖ 

                
x 0

ln(1 x)
lim 1

x


  

 លំǓតគំ់រូ   គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 
x 0 x 0

ln(1 tan2x) ln(1 tan2x) tan2x
lim lim . .2 1 1 2 2

x tan2x 2x 

 
      

 2/ 
2

2 2x 0 x 0

ln(cos2x) ln(1 2sin x)
lim lim

x x 


  

                             
2 2

2 2x 0

ln(1 2sin x) sin x
lim ( 2) 2

( 2sin x) x


     


 

 3/ 
2 2 2

2x 0 x 0

ln(1 4x x ) ln(1 4x x ) 4x x
lim lim

x x4x x 

    
 


 

                                    
2

2x 0

ln(1 4x x )
lim .(4 x) 1 4 4

4x x

 
    


 

 4/ 
x x x

xx 0 x 0

ln(3 2e ) ln(1 2(1 e )] 2(e 1)
lim lim 2

x x2(1 e ) 

    
   


 

 5/ 
x 0 x 0

ln[(1 ax)(1 bx)] ln(1 ax) ln(1 bx)
lim lim

x x 

    
  

        
x 0 x 0

ln(1 ax) ln(1 bx)
lim .a lim .b a b

ax bx 

 
       ។ 
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 គ-ករគណនលីមតីេƽយេ្របើរូបមន្ត ៖ 

     1/ 
1

x
x 0
lim(1 x) e


   

      2/  
x

x

1
lim 1 e

x

   
 

   ែដល e 2.71828...  

 លំǓតគំ់រូ   គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 1/ 

1
1 1 2 1
x x/2 2

x 0 x 0

x x
lim 1 lim 1 e e

2 2 

 
               

  

 

 2/ 

x
sin 12 .1 1 x 2 1

xx 2 2sin
2

x 0 x 0

x x
lim 1 sin lim 1 sin e e

2 2 

 
               

  

 

 3/ 
2x

x
2 2

x

2 2
lim 1 1 e

x x

 
              

  

 

 4/  

2x
x 1 x 1x

2 2
2x x

x 1 2 1
lim lim 1 e

x 1 x 1 e


 
 

 

 
                

  

  ។ 
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 លǓំត់អនុវត្តន៍ ៖ 

 ១-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម ៖ 

   1/ 
x 2x

x 0

e e 2
lim

x

   2/ 
sin x sinx

x 0

e e
lim

x





  

   3/ 
sin x

2x 0

2
e cos4x

lim
x

   4/ 
1 cos2x

2x 0

1 e
lim

x





  

   5/ 
ax bx

x 0

2 2
e e

lim
2

  6/ 
x 2x x 2x

x 0

2 2
e e

lim
x

 



  

   7/ 
2x 2x

2x 0

e e 2
lim

x





   8/ 
tan x sin x

x 0

2 2
e e

lim
1 xsin2x cos2x


 

 

   9/ 
x

2x 0

2
2 1 e

lim
sin x

   10/ 
3 x

2x 0

2
2 e 1

lim
x

   

 ២-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

   1/ 
x 0

ln(1 2tan3x)
lim

sinx

  2/ 
sin x

x 0

2
ln(2 e )

lim
xtanx

  

   3/ 2x 0

ln(cosx) ln(cos2x)
lim

x

  4/ 
3

2x 1

ln(x 3x 3)
lim

(x 1)

 


 

   



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	28	
 

 ៣-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

   1/ 
2

2 x

2x 0

x x 1
lim

x x

  
 

  
 2/ 

1

x

x 0

1 sinx
lim

1 sinx

 
  

 

   3/ 
x

x sinx

x 0

sinx
lim

x




 
 
 

 4/ 
1

2 sin x

x 0

2x x 3
lim

x 3

  
  

 

   5/  
x 0

1
2x

lim cosx


 6/ 
1

x

x 0

31 tanx
lim

1 sinx

 
  

 

   7/ 
1

2 x 1

x 1

x x 3
lim

x 4





  
  

 8/ 
x

x 2

2x 2

2x 1
lim

x 1





 
 

 
 

   9/  
x

4

tan2x

lim tanx




 10/ 
x

2

1
2( x)

lim (sinx )




  

   11/ 
x 1

x
2(1 x)

x
lim sin

2


 

 
 

 12/ 
x

x

x 1
lim

x 1

 
  

 

   13/ 
x2

2x

x 3x 1
lim

x 3x 4

  
 

  
 14/ 

ex

xx

x

e x
lim

e 1

 
 

 
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ជំពូកទី២ 

ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
១-សញញ ណៃនអនុគមន៍ជប់ 

 កលǁេគគូស្រកបៃនធនុគមន ៍y f (x)  េលើចេន្ល ះ I  មយួៃន 

ែដនកំណត ់េƽយមនិេលើកេខម ៃដ េនះេគបនគនូំស ជែខƞេកងជប ់

 េគថអនុគមន ៍f  ជអនុគមនជ៍ប្់រតង្់រគបចំ់ណុចៃនចេន្ល ះ I  ។ 
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២-ភពជប់្រតង់មួយចំណុច 

 និយមនយ័   អនុគមន ៍y f (x)  ជអនុគមនជ៍ប្់រតងចំ់ណុច x a  

កលǁ f  បំេពញលកខខណ្ឌ ទងំបីខងេ្រកម ៖ 

 1/ f  កំណតចំ់េពះ x a  

 2/ f  មនលីមតីកលǁ x  ខិតជតិ a 

 3/  
x a
lim f (x) f (a)


   ។ 

 ឧទហរណ៍១ េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 3f (x) x 1   

 េតើអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 2  ឬេទ ? 

 ចំេពះ x 2  េគបន 3f (2) 2 1 9 3     កំណត ់

 3 3

x 2 x 2
lim f (x) lim x 1 2 1 3
 

      

 េគបន 
x 2
lim f (x) f (2) 3


    ។ 

 ដូចេនះ f  ជអនុគមនជ៍ប្់រតងចំ់ណុច x 2   ។ 
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ឧទហរណ៍២  

 េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖ 

 
2x 2x 6 x 1

f (x) 2x 11
x 1

x 2

     


 

ebI
ebI

 

 េតើ f   ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់x 1   ឬេទ ? 

 ចំេពះ x 1  េគបន 2f (2) 1 2 6 9 3      កំណត ់

 2

x 1 x 1

lim f (x) lim x 2x 6 1 2 6 3
  

         

 
x 1 x 1

2x 5 2 5
lim f(x) lim 3

x 2 1 2  

 
  

 
 

 េƽយ  
x 1 x 1

lim f(x) lim f (x) 3
  

     

 េនះ 
x 1
lim f (x) f (1) 3


   ។ 

 ដូចេនះ f  ជអនុគមនជ៍ប្់រតងចំ់ណុច x 2   ។ 
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 ឧទហរណ៍៣ 

  េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖ 

 
2

1 x
x 0

1 x
f (x)

2 x sinx
x 0

x

   
 

ebI

ebI
 

 េតើ f   ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់x 0   ឬេទ ? 

 ចំេពះ x 0  េគបន 1 0
f (0) 1

1 0


 


 កំណត ់

 
x 0 x 0

1 x
lim f (x) lim 1

1 x  


 


  

 
2

x 0 x 0 x 0

2 x sinx 2 | x | sinx
lim f (x) lim lim

x x    

 
   

                  
x 0 x 0

2x sinx sinx
lim lim ( 2 ) 3

x x  

 
       

 េƽយ  
x 0 x 0

lim f(x) lim f (x)
  

   េនះ 
x 0
lim f (x)


 គម នលីមតី ។ 

 ដូចេនះ f  ជអនុគមនƽ៍ច្់រតងចំ់ណុច x 0   ។ 
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 ឧទហរណ៍៤ 

  េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖ 

 2

2 2cos2ax
x 0

xf (x)

9 x 0

  
 

ebI
ebI

 

 កំណតច់ំនួនពិត a េដើមបឲីយ f   ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់x 0   ។ 

 ចំេពះ x 0  េគបន f (0) 9  កំណត ់

 2
x 0 x 0

2 2cos2ax
lim f (x) lim

x 


   

                  
22

2 2
2 x 0x 0

4sin ax sinax
lim 4a lim 4a

axx 

    
 

 

 េដើមបឲីយ f  ជអនុគមនƽ៍ច្់រតងចំ់ណុច x 0  េគ្រគនែ់តឲយ 

    
x 0
lim f (x) f (0)


    ឬ  24a 9   េនះ 3
a

2
    ។ 

 ដូចេនះ  3
a

2
      ។ 
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៣-លកខណះភពជបៃ់នអនុគមន៍  

 េបើ f   នងិ  g   ជអនុគមនជ៍ប្់រតងចំ់ណុច x a  េនះេគបន ៖ 

 1/ f (x) g(x)  ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ចំណុច x a   ។ 

 2/ f (x) g(x)  ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ចំណុច x a   ។ 

 3/ f (x).g(x) ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ចំណុច x a   ។ 

 4/   f (x) ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ចំណុច x a   ។ (ជចំនួនពិត) 

 5/ f (x)

g(x)
 ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ចំណុច x a   ែដល g(a) 0  ។ 

៤-ភពជប់េលើចេន្ល ះ 

 និយមនយ័ ៖ 

 1/អនុគមន ៍f  ជបេ់លើចេន្ល ះេបើក (a,b)  លុះ្រǂែត f  ជបចំ់េពះ 

  ្រគបត់ៃម្ល x  ៃនចេន្ល ះេបើកេនះ ។ 

2/អនុគមន ៍f  ជបេ់លើចេន្ល ះបិទ [a,b] លុះ្រǂែត f  ជបេ់លើ (a,b)   

 និងមនលីមតី 
x a

lim f (x) f (a)
 

  និង
x b

lim f (x) f (b)
 

   ។ 
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ឧទហរណ៍  េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖ 

 

1 xlnx x 0

1 x 0
f (x) sin

x 1
1 x

x 1

  



  

 
  

ebI
ebI
ebI
ebI

 

 ចូរសិកǜភពជបៃ់នអនុគមន ៍f   េលើចេន្ល ះ [0,1 ]  ។ 

 េយើងពិនតិយេឃើញថ f  ជអនុគមនជ៍បេ់លើ (0,1)  ។ 

 េគមន f (0) 1   នងិ f (1)    

 េហើយ 
x 0 x 0

lim f (x) lim (1 xlnx) 1 f (0)
  

     

 និង 
x 1 x 1

sin x
lim f (x) lim

1 x  





  

 ǂង 1 x t    េនះ x 1 t     

 េហើយកលǁ  x 1   េនះ t 0  

 
x 1 t 0 t 0

sin( t) sin( t)
lim f (x) lim lim . f (1)

t ( t)    

   
     


 

 ដូចេនះ អនុគមន ៍f   ជបេ់លើចេន្ល ះ [0,1 ]  ។ 
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៥-ភពជប់ៃនអនគុមនប៍ǁ្ត ក់ 

 អនុគមន ៍g  ជប្់រតង ់x a  និងអនុគមន ៍f  ជប្់រតង ់x g(a)  

េនះអនុគមនប៍ǁ្ត ក ់ f og (x) f[g(x)]  ជប្់រតង ់x a   ។ 

ឧទហរណ៍      េគឲយអនុគមន ៍g  កំណតេ់ƽយ 
2

4x
g(x)

x 1



 

និង f (x) lnx   ។  

េតើអនុគមន ៍ f og (x) f[g(x)]  ជប្់រតង ់x 1   ែដរឬេទ ? 

េគមន 
2

4
g(1) 2

1 1
 


   

េហើយ 
2x 1 x 1

4x 4
lim g(x) lim 2 g(1)

1 1x 1 
   


 េនះ g  ជអនុគមន ៍

ជប្់រតង ់x 1   ។ 

េហើយេបើ x g(1) 2   េនះ f (2) ln2   

និង 
x 2 x 2
lim f (x) lim lnx ln f (2)
 

    េនះf  ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់x 2  

ស្រមយខងេលើបញជ កថ់  f og (x) f[g(x)]  ជប្់រតង ់x 1   ។ 
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៦-អនុគមន៍បន្ល យǂមភពជប់ 

 េបើ f  ជអនុគមនម៍និកំណត្់រតង ់x a  និងមនលីមតី 
x a
lim f (x)


   

េនះអនុគមនប៍ន្ល យៃន f  ǂមភពជប្់រតង ់x a  កំណតេ់ƽយ ៖ 

 f (x) x a
g(x)

x a

  
 

ebI
ebI  

ឧទហរណ៍១ េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 
3

tanx sinx
f (x)

x


  

រកអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជបៃ់ន f  ្រតង ់x 0    ។ 

េគមន 
3x 0 x 0

tanx sinx
lim f (x) lim

x 


   េƽយ sinx tanx.cosx  

                       

3 3x 0 x 0

2

2x 0

tanx sinx.tanx tanx(1 cosx)
lim lim

x x
x

sintanx 1 12lim . .
x 2 2x

2

 



 
 

 
 
 
 

 

ដូចេនះ  
tan x sin x x 0

g(x) 1
x 0

2

  
 



ebI
ebI  
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ឧទហរណ៍២  

េគឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ 
2sinx x ln | x |

f (x)
x


  ែដល x 0  ។ 

េតើ f  Ǖចមនអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជប ់្រតង ់x 0  ឬេទ ?   

េបើមនចូរកំណតរ់កអនុគមនេ៍នះ ។ 

េគមន 
2

x 0 x 0

sinx x ln | x |
lim f (x) lim

x 


    

                       x 0

x 0 x 0

sinx
lim( xln | x |)

x
sinx

lim lim(xln | x |) 1 0 1
x



 

 

    
 

ដូចេនះ f  Ǖចមនអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជប ្រតង ់x 0  េហើយេបើ 

g  ជបន្ល យៃនអនុគមន ៍f  ǂមភពជប្់រតង់x 0  េនះេគបន ៖ 

 
2sin x x ln | x |

x 0
g(x) x

1 x 0

 
 

 

ebI
ebI
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៧-្រទឹស្តបីទតៃម្លកǁ្ត ល 

 ្រទឹស្តីបទ ៖ េបើអនុគមន ៍f  ជបេ់លើចេន្ល ះបិទ [a ,b] និង k  ជចំនួន 

មយួេនចេន្ល ះ f (a)  និង f (b)  េនះមនចំនួនពិត c  មយួយ៉ងតិចកនុង 

ចេន្ល ះបិទ [a,b] ែដល f (c) k   ។ 

ស្រមយបញជ ក ់៖ 

 

 

 

 

 

 

 

អនុគមន ៍f  ជប ់និង េកើនƽចខ់ត េលើចេន្ល ះបិទ[a,b] ។  

f  ជអនុគមនេ៍កើនƽចខ់ត មននយ័ថមនពីរចំនួន ,   ៃន a ,b  
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ែដល     នឲំយ f ( ) f ( )    ។ ឲយចំនួន k  េនចេន្ល ះ f (a)  និង f (b)  

( f (a) k f (b)   ) និង f  ជអនុគមនជ៍ប ់ǂម្រទឹស្តីបទបញជ កថ់មន 

ចំនួន c  េនចេន្ល ះ a និង b  ែដល f (c) k  ។ 

ឧបមថមនចំនួន c' មយួេទៀតេផƞងពី c  ែដល f (c') k  េនះេគបន 

 f (c) f (c')  ែដលផទុយពីសមមតិកមមែដលថ f  ជងនុគមនេ៍កើនƽចខ់ត 

ដូចេនះមនចំនួន cែតមយួគតែ់ដលេផទȣងផទ ត ់ f (c) k  មននយ័ថ 

សមកីរ f (x) k  មនចេម្លើយែតមយួគត ់។ 

វបិក ៖ េបើអនុគមន ៍f  ជបេ់ហើយេកើនƽចខ់ត ឬ ចុះƽចខ់តេលើ 

ចេន្ល ះបិទ  a,b  េនះចំេពះ្រគបចំ់នួន k េនចេន្ល ះ f (a)  និង f (b) 

សមកីរ f (x) k  មនចេម្លើយែតមយួគតេ់នចេន្ល ះ a,b   ។ 

សមគ ល់ ៖  ្រទឹស្តីបទតៃម្លកǁ្ត លǕចេ្របើបនចំេពះ k 0 ជពិេសស 

េបើ f  ជអនុគមនជ៍បេ់លើចេន្ល ះបិទ a,b   នងិ f (a).f (b) 0  េនះ 

មនចំនួន cមយួយ៉ងតិចៃន  a,b    ែដល f (c) 0   ។ 
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ឧទហរណ៍   

្រǒយបញជ កថ់សមកីរ xtan x cosx  យ៉ងេǓច 

ǁស់មនឬសជចំនួនពិតមយួេនចេន្ល ះ 0 ,
4

 
  

  ។ 

ǂង f (x) xtanx cosx    

េគមន f (0) 0 1 1 0        

និង 2 2 2 3.14 2 1.41 0.32
f ( ) 0.80 0

4 4 2 4 4 4

     
        

េគបន f (0).f ( ) 0
4


  េនះǂម្រទឹស្តីបទតៃម្លកǁ្ត លយ៉ងេǓច 

ǁស់មនចំនួនពិត c  មយួៃនចេន្ល ះ 0 ,
4

 
  

  ែដល f (c) 0  ។ 

ដូចេនះថសមកីរ xtan x cosx  យ៉ងេǓចǁស់មនឬសជ

ចំនួនពិតមយួេនចេន្ល ះ 0 ,
4

 
  

  ។ 

 

 

លǓំត់អនុវត្តន៍  
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1/េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖

 3

sin2x 2sinx
x 0

xf (x)

1 x 0

  
  

ebI
ebI

 

 ចូរសិកǜភពជបៃ់នអនុគមន ៍f  ្រតងចំ់ណុច x 0   ។ 

2/េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖

 
x x

2

e e 2
x 0

f (x) x

1 x 0

  
 

 

ebI
ebI

 

 េតើអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 0  ែដរឬេទ ? 

3/េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖

 
2

2

ln(1 2sin x)
x 0

f (x) x

2 x 0

 
 

 

ebI
ebI

 

 ចូរ្រǒយថអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 0   ។ 
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4/េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖

 2

1 cosax
x 0

xf (x)

8 x 0

  
 

ebI
ebI

 

ចូរកំណតចំ់នួនពិត a េដើមបឲីយអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 0  ។ 

5/េគមនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖

 
2

2

x ax 2 x 1
f (x)

(x a) x 1

    
 

ebI
ebI

   

ចូរកំណតចំ់នួនពិត a េដើមបឲីយអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 1  ។ 

6/រកតៃម្ល A  ែដលនឲំយអនុគមន ៍f  ជប្់រគបត់ៃម្ល x  កនុងករណីនីមយួៗ  

 ក/ 
2

Ax 3 x 2
f (x)

3 x 2x x 2

   
  

ebI
ebI    

 ខ/ 
2

1 3x x 4
f (x)

Ax 2x 3 x 4

   
  

ebI
ebI    

 គ/ 
2x Ax 2 x 1

f (x) sin x
x 1

x

   
  

   

ebI
ebI    
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7/ចូររកអនុគមនប៍ន្ល យៃន f  ǂមភពជប្់រតងចំ់ណុច x a  កនុងករណី 

 នីមយួៗដូចខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 2

1 cosxcos2x
f (x)

x


    ្រតងចំ់ណុច x 0   ។ 

 ខ/ 
x 3x 22

e 1
f (x)

x 2

  



   ្រតងចំ់ណុច x 2   ។ 

 គ/ 
2

2

ln(x 6x 10)
f (x)

(x 3)

 



   ្រតងចំ់ណុច x 3   ។ 

 ឃ/ 
3

sin x
f (x)

1 x





   ្រតងចំ់ណុច x 1   ។ 

 ង/ 2

1 cosx
f (x)

( x)




 
   ្រតងចំ់ណុច x     ។ 

8/េគមនអនុគមន ៍y f (x)  កំណតេ់លើចេន្ល ះ ,
2 2

    
 េƽយដឹងថ ៖ 

 
1 cos2x

sin x x 0
f (x) sin x

2 x 0

 
  

 

ebI
ebI

   

 េតើអនុគមន ៍f  ជប្់រតងចំ់ណុច x 0  ឬេទ ? 
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9/ េគឲយសមកីរដឺេ្រកទីពីរ 2ax bx c 0     ែដល a 0   ។ 

 េគដឹងថេលខេមគុណ a,b ,c េផទȣងផទ ត ់2a 3b 6c 0    ។ 

 ចូរបង្ហ ញថសមកីរេនះមនឬសយ៉ងតិចមយួេនកនុង 2
0,

3
 
  

 ។ 

10/ ្រǒយបញជ កថ់សមកីរ n(x 1)cosx 2sinx 1 0     

  យ៉ងេǓចǁស់មនឬសពិតមយួេនចេន្ល ះ  0,1   ។ 

11/ រកតៃម្ល A  និង B ែដលេធ្វើឲយអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ ៖ 

  
2Ax 5x 9 x 1

f (x) B x 1

(3 x)(A 2x) x 1

   
 


  

ebI
ebI
ebI

   

  ជអនុគមនជ៍បេ់លើ IR   ។ 

12/ េគឲយអនុគមន ៍ cos x
f (x)

1 2x





  ែដល 1

x
2

  

 ក-ចូរគណនលីមតី 
1

x
2

lim f (x)


  ។ 

 ខ-េតើf  Ǖចមនអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជប ្រតង ់ 1
x

2
  ឬេទ ? 
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ជំពូកទី៣ 

លǓំត់មនដំេǁះ្រǒយ 

 

លǓំត់ទី១ 

េគមនអនុគមន ៍ 2

a bcosx
f (x)

x


   ែដល x 0   

ចូរកំណត ់a និង b  េដើមបឲីយ 
x 0
lim f (x) 4


   ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

កំណត ់a និង b   ៖ 

េគមន 
2

a bcosx
f (x)

x


   េƽយ 2 x

cosx 1 2sin
2

   

េនះ    
2 2

2 2

x x
a b(1 2sin ) (a b) 2bsin

2 2f (x)
x x

   
   

េគបន 
2

2x 0 x 0

x
(a b) 2bsin

2lim f (x) lim
x 

 
  
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េដើមបឲីយបន  
x 0
lim f (x) 4


   េគ្រគនែ់តឲយ a b 0   

និង 
2

2x 0

x
2bsin

2lim 4
x


   ឬ  

2

x 0 2

x
sin b2lim ( ) 8

x 2( )
2


    

នឲំយ b
4

2
    ឬ  b 8    េហើយ a b 0   េនះ a 8   ។ 

ដូចេនះ a 8 , b 8     ។ 
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លǓំត់ទី២ 

ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

ក. 
3x 1

1 3
lim

1 x 1 x

    
                 ខ. 

nx 1

1 n
lim( )

1 x 1 x


 
     

គ. 
m nx 1

m n
lim

1 x 1 x

  
  

 ែដល m  នងិ n   ជចំនួនគតវ់ជិជមន ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក. 
3x 1

1 3
lim

1 x 1 x

    
      

   

2

2 2x 1 x 1

2

2 2x 1 x 1

2x 1

1 3 (1 x x ) 3
lim lim

1 x (1 x)(1 x x ) (1 x)(1 x x )

(x 1) (x 1) (x 1) (x 1)(x 1)
lim lim

(1 x)(1 x x ) (x 1)(x x 1)

1 (x 1) 1 2
lim 1

3(x x 1)

 

 



     
              

      
 

      
  

   
  

 

ដូចេនះ   3x 1

1 3
lim 1

1 x 1 x

      
  ។ 
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ខ. nx 1

1 n
lim( )

1 x 1 x


 
  

   

n 1x 1

n 1

n 1x 1

n 1

n 1x 1

1 n
lim

1 x (1 x)(1 x ... x )

(1 x ... x ) n
lim

(1 x)(1 x .... x )

(x 1) .... (x 1)
lim

(x 1)(1 x ... x )











 
       

   


   

   


    

      

   

n 2

n 1x 1

n 2

n 1x 1

(x 1) ...... (x 1)(x .... x 1)
lim

(x 1)(1 x ..... x )

1 ..... (x .... x 1)
lim

(1 x ..... x )

1 2 ..... (n 1) n 1

n 2









      


    

    


   
    

  


 

គ. 
m nx 1

m n
lim

1 x 1 x

  
  

 

  
n mx 1 x 1

1 n 1 m
lim lim

1 x 1 x1 x 1 x

n 1 m 1 n 1 m 1 m n

2 2 2 2

 

              
                 

   

 

ដូចេនះ  m nx 1

m n m n
lim

21 x 1 x

   
  

  ។ 
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លǓំត់ទី៣ 

គណនលីមតី ៖ 

ក. 
3

2x 0

(1 x) (3x 1)
lim

x

    

ខ. 
n

2x 0

(1 x) (nx 1)
lim , n IN

x

  
  

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

ក. 
3

2x 0

(1 x) (3x 1)
lim

x

     

 

 

2 3

2x 0

2 3

2x 0

x 0

1 3x 3x x 3x 1
lim

x

3x x
lim

x
lim 3 x 3







    





  

 

ដូចេនះ 3

2x 0

(1 x) (3x 1)
lim 3

x

  
  ។ 
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ខ. 
n

2x 0

(1 x) (nx 1)
lim , n IN

x

  
   

ǂមរូបមន្តេទ្វធញូតុន ៖ 

n 0 1 2 2 3 3 n n
n n n n n(1 x) C C x C x C x ... C x        

2 3 3 n n
n n

2x 0

2 3 3 n n
n n

2x 0

3 n n 2
n n

x 0

n(n 1)
1 nx x C x .... C x nx 1

2lim
x

n(n 1)
x C x .... C x

2lim
x

n(n 1) n(n 1)
lim C x .... C x

2 2










      




  



        

 

ដូចេនះ 
n

2x 0

(1 x) (nx 1) n(n 1)
lim

2x

   
   ។ 
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លǓំត់ទី៤ 

ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

ក. 
4 3

2x 1

3x 4x 1
lim

(x 1)

 


 

ខ. 
n 1 n

2x 1

nx (n 1)x 1
lim , n IN

(x 1)





  



 

ដំេǁះ្រǒយ 

ក. 
4 3

2x 1

3x 4x 1
lim

(x 1)

 


 

 

4 3 3

2x 1

3 2

2x 1

3 2 3 2 3 3

x 1 x 1

2 2

x 1

2 2

x 1

(3x 3x ) (x 1)
lim

(x 1)

3x (x 1) (x 1)(x x 1)
lim

(x 1)

3x x x 1 (x x ) (x x) (x 1)
lim lim

x 1 x 1

x (x 1) x(x 1)(x 1) (x 1)(x x 1)
lim

x 1

lim x x(x 1) (x x 1) 1 2 3 6





 





  




    




       
 

 
       




           

 

ដូចេនះ 
4 3

2x 1

3x 4x 1
lim 6

(x 1)

 



  ។ 
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ខ. 
n 1 n

2x 1

nx (n 1)x 1
lim , n IN

(x 1)





  



   

 

n n 1 2

2x 1

n n 1 n n

x 1

n 1 n 2 n 1

x 1

n 1 n 2 n 1

x 1

nx (x 1) (x 1)(x .... x x 1)
lim

(x 1)

(x x ) .... (x x) (x 1)
lim

x 1

x (x 1) ... x(x 1)(x ... x 1) (x 1)(x ... x 1)
lim

x 1

lim x .... x(x ... x 1) ...(x ... x 1)








  



  



      




     



           




          

n(n 1)
1 2 .... (n 1) n

2




      

 

ដូចេនះ 
n 1 n

2x 1

nx (n 1)x 1 n(n 1)
lim

2(x 1)





   



  ។ 
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លǓំត់ទី៥ 

គណនលីមតីខងេ្រកម ៖  

34 3 3 2
6

x 2 32 2

6x 12x x 2 x x 60
A lim

x 2 x x 60


       
    

 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

34 3 3 2
6

x 2 32 2

6x 12x x 2 x x 60
A lim

x 2 x x 60


       
    

  

4 3

3 3

U 6x 12x x 2

6x (x 2) (x 2) (x 2)(6x 1)

   

      
 

 

6 2
3 2

3 2

3 2

x x 60
V x x 60

x x 60
W

x x 60

 
   

 


 

 

ែដល   6 2 6 2W x x 60 (x 64) (x 4)        
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2 4 2 2

4 2

(x 4)(x 4x 16) (x 4)

(x 2)(x 2)(x 4x 15)

     

      

       
6 2

32 2
34 2 2 2 23

x x 60
T x x 60

x x x 60 (x 60)

 
   

   
 

    
34 2 2 2 23

W

x x x 60 (x 60)


   
  ។ 

     
23

66
3x 2 x 2

U V U V
A lim lim .

x 2 x 2 TT 

  
           

 

34 2 2 2 2 33 2 3
6

33 2 2x 2

33 4 2 2 2 2 33
6

3 2 2 4 2x 2

33 4 2 2 2 2 33

x 2

(x x x 60 (x 60) )(x 2)(6x 1) W
lim .

x 2 W(x x 60)

(x 2)(6x 1)(x x x 60 (x 60) )
lim

(x 2)(x x 60) (x 2)(x 2)(x 4x 15)

(6x 1)(x x x 60 (x 60) )
lim

(x







      
    
       
        

    


3
66

22 3 2 2 4 2

47.48
3

16.16 .472) (x x 60) (x 4x 15)

 
   
      

 

ដូចេនះ A 3   ។ 
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លǓំត់ទី៦ 

គណនលីមតី  
2 3 4

2x 1

x 1 x 1 x 1
A lim

x 1 x 1 x 1

    


    
 

ដំេǁះ្រǒយ 

2 3 4

2x 1

x 1 x 1 x 1
A lim

x 1 x 1 x 1

    


    
  

 

3 4

3 4

2x 1

2

3

3 4

x 1

2

3

3 4

x 1

2

3

3 4

x 1

2

x 1 x 1
(x 1)(x 1)

x 1 x 1lim
x 1 x 1

(x 1)
x 1 x 1

x (x 1)
(x 1)(x 1)

x 1 x 1lim
x(x 1)

(x 1)
x 1 x 1

x
(x 1)[x 1 ]

x 1 x 1lim
x

(x 1)(1 )
x 1 x 1

x 1x 1 2
x 1 x 1 2 2lim

x
1 1

x 1 x 1









  
  

  
  

 
  


  

  


 
  

  
  

 
  

  
   

 
  

7 3 2
1 2
2



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លǓំត់ទី៧ 

ចូរគណនលីមតីខងេ្រកមេនះ 

ក. 
3

x 0

1 cos 2x
lim

xsinx

  ច. 2x 0

1 cosx cos2x
lim

x

  

ខ. 3x 0

tanx sinx
lim

x

  ឆ. 
x 0

1 cosx
lim

1 cos2x




 

គ. 
x 0

2sinx sin2x
lim

3sinx sin3x




 ជ. 
x 0

2 1 cosx
lim

x.tanx

   

ឃ. 
x 0

cos2x cos4x
lim

1 cos2xcos4x




 ឈ. 
2

x 0

1 sin cosx
lim

cosx cos3x

 


 

ង. 
4x 0

1 cos(1 cosx)
lim

x

   ញ. 
3

x 0

1 cos3x
lim

x(1 cos x)




 

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមតី  ៖  

ក. 
3

x 0

1 cos 2x
lim

xsinx

  

ǂមរូបមន្ត 3 3 2 2a b (a b)(a ab b )      
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2

x 0

2 2

x 0

2

x 0 x 0

(1 cos2x)(1 cos2x cos 2x)
lim

xsinx

2sin x(1 cos2x cos 2x)
lim

xsinx
sinx

2 lim . lim(1 cos2x cos 2x) 2.1.3 6
x





 

  


 


    

 

ដូចេនះ  
3

x 0

1 cos 2x
lim 6

xsin x


   ។ 

ខ. 3x 0

tanx sinx
lim

x

   

េƽយ sinx
tanx sinx cosx.tanx

cosx
    

 

3x 0

3x 0

2

3x 0

2

2x 0 x 0

tanx cosx.tanx
lim

x
tanx(1 cosx)

lim
x

x
2tanxsin

2lim
x

x
sintanx 1 122 lim . lim 2.1.

x 4 2x







 









  

 

ដូចេនះ   3x 0

tan x sin x 1
lim

2x


   ។ 
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គ. 
x 0

2sinx sin2x
lim

3sinx sin3x




 

 

3x 0

3x 0

2 2

3 2x 0 x 0

2
2 2 2

2x 0

2sin x 2sin xcos x
lim

3sin x (3sin x 4sin x)

2sin x(1 cos x)
lim

4sin x
x x

4sin xsin sin
2 2lim lim

4sin x sin x
x

sin 1 x 1 12lim ( ) . . 1 . .1
x 4 4 4sin x
2





 






 




 

 
 

   
 
 

 

ដូចេនះ  
x 0

2 sin x sin 2x 1
lim

3 sin x sin 3x 4




    ។ 

ឃ. 
x 0

cos2x cos4x
lim

1 cos2xcos4x




  

    
x 0

2 2 2 2

2 2 2 2x 0 x 0

2 2

2 2

2 2x 0

2 2

(1 cos4x) (1 cos2x)
lim

(1 cos2x) cos2x(1 cos4x)

2sin 2x 2sin x sin 2x sin x
lim lim

2sin x 2cos2xsin 2x sin x cos2xsin 2x

sin 2x sin x
4 1 3x xlim
1 4 5sin x sin 2x

cos2x.
x x



 



  


  

 
 

 

 
  




  



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	60	
 

ង. 
4x 0

1 cos(1 cosx)
lim

x

    

 

2 2 2

4 4x 0 x 0

2 2 4

x 0 2 2 4

x x
1 cos(2sin ) 2sin (sin )

2 2lim lim
x x

x x
sin (sin ) sin 1 1 12 22 lim . . 2.

x x 16 16 8(sin ) ( )
2 2

 




 

  

 

ដូចេនះ  4x 0

1 cos(1 cosx) 1
lim

8x

 
  ។ 

ច. 
2x 0

1 cosx cos2x
lim

x

  

 

2x 0

2 2x 0 x 0

2
2

2 2x 0 x 0

2
2

2x 0 x 02

(1 cosx) cosx(1 cos2x)
lim

x
1 cosx cosx(1 cos2x)

lim lim
x x (1 cos2x)

x
2sin 2cosxsin x2lim lim

x x (1 cos2x)

x
sin 1 sin x cosx22 lim . 2 lim . 2

x 4 1 cos2xx( )
2



 

 

 

  


 
 



 


  

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ឆ. 
x 0

1 cosx
lim

1 cos2x




  

 
x 0

1 cosx 1 cos2x
lim .

1 cos2x 1 cosx

 


 
  

       

2

2x 0

2
2

2x 0 2

x
2sin 1 cos2x2lim .

1 cosx2sin x
x

sin x 1 1 cos2x 12lim . . .
x 4 41 cosxsin x( )
2











 



 

ដូចេនះ 
x 0

1 cos x 1
lim

41 cos 2x





 ។ 

ជ. 
x 0

2 1 cosx
lim

x.tanx

   

 

x 0

2

x 0 x 0

2

x 0 2

2 1 cosx
lim

xtanx( 2 1 cosx)

x
2sin1 cosx 2lim lim

xtanx( 2 1 cosx) xtanx( 2 1 cosx)

x
sin x 1 1 222 lim . . .

x tanx 4 82 1 cosx( )
2



 



 


 


 

   

 
 
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ឈ.  
2

x 0

1 sin cosx
lim

cosx cos3x

 



 

2 2

2x 0

2 2

2x 0

2

2x 0

x 0

1 sin x cos x cosx cos3x
lim .

cosx cos3x 1 sin x cosx

sin x (1 cos x) cosx cos3x
lim .

x 3x x 3x 1 sin x cosx2sin sin
2 2

2sin x cosx cos3x
lim .

2sin2x.sin( x) 1 sin x cosx

sinx 2x 1 cosx cos3x
lim . . .

x sin2x 2









  


  

  


   




  


 

2

1

21 sin x cosx
 

 

 

ដូចេនះ.  
2

x 0

1 sin cosx 1
lim

2cosx cos3x

 
 


  ។ 
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លǓំត់ទី៨ 

គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

1. 
2x 1

x
1 sin

2lim
(1 x)





 8. 

21x x1
x

tan
lim






  

2. 2 2
x

2

cosx
lim

4x
  

 9. 21x )x1(
3x

2sin1
lim








   

3. 
x

4

sinx cosx
lim

4x



 

 10. 
x

4

1 tanx
lim

1 2sinx





 

4. 2
x

2

2 1 sinx
lim

cos x


   11. 
x

3

3x
lim

3 2sinx


 


 

5. 
3

2x 1

x 1 tan x
lim

1 x

  


 12. 
3

x 2

x 8
lim

cos
x




  

6. 2

x 2

x
lim(4 x )tan

4


  13. 2

x 2
lim(x x 2)tan

x


    

7. 
x

x
lim( x)tan

2
   14. 

3

x 1

1 x
lim

cos
x 1






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15. 
2

x 2

(2 x)
lim

1 sin
x







 18. 

x 2

2 x
lim

2
sin

x



  

16. 
x

x
cos

xlim
x


 

 
 19. 2

x 1

x
lim(1 x )tan

x 1





 

17. 
x 3

x 3
lim

x
cos

x 3






 20. 2

x 2

2
lim(2x x )cot

x


  

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

1. 
2x 1

x
1 sin

2lim
(1 x)





   

ǂង x 1 z  កលǁ x 1  េនះ z 0  

   
2 2z 0 z 0

2 2
2 2

2z 0 z 0 2

z z
1 sin( ) 1 cos
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2

e cosxcos3x
lim

e cos2x



 
 

ង. 
x 2x nx

nx 0

(e 1)(e 1)...(e 1)
lim

x

    ញ. 
x

x 0

2
e 3 2cos4x

lim
xsinx

   

ដំេǁះ្រǒយ 

គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖ 

ក. 
x x

x 0

e e
lim

sin2x





   
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x
2xx

xx 0 x 0

2x

xx 0

1
e

e 1elim lim
sin2x e sin2x

e 1 2x 1
lim . . 1

2x sin2x e

 



 
 


 

 

ដូចេនះ  
x x

x 0

e e
lim 1

sin 2x






   ។   

ខ. 
ax bx

x 0

e e
lim ,a,b IR *

x


  

   

ax bx

x 0

ax bx

x 0 x 0

(e 1) (e 1)
lim

x

e 1 e 1
lim .a lim .b a b

ax bx



 

  


 
   

  

ដូចេនះ   
ax bx

x 0

e e
lim a b

x


   

គ. 
x 2x

3xx 0

2e 3e 5
lim

e 1

 


  

   

x 2x

3xx 0

x 2x

3xx 0

2(e 1) 3(e 1)
lim

(e 1)

e 1 e 1
2. 6. 2 6 8x 2xlim

3 3e 1
3.

3x





  




 
 

  

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ឃ. 
x 2x nx

x 0

e e ... e n
lim

x

      

     

x 2x nx

x 0

x 2x nx

x 0

(e 1) (e 1) ........ (e 1)
lim

x

e 1 e 1 e 1
lim 2. ..... n.

x 2x nx

n(n 1)
1 2 .......... n

2





     


   
    

 


    

  

ង. 
x 2x nx

nx 0

(e 1)(e 1)...(e 1)
lim

x

     

   
x 2x nx

x 0

e 1 e 1 e 1
lim .2 ......n 1.2.3......n n!

x 2x nx

  
     

ដូចេនះ  
x 2x nx

nx 0

(e 1)(e 1)...(e 1)
lim n !

x

  
    ។ 

ច. 
x

2x 0

2
e cos2x

lim
x





   

    
x 2

2x 0

x 2 x 2

2 2x 0 x 0 x 0

2

2 2

e (1 2sin x)
lim

x

e 1 2sin x e 1 sin x
lim lim 2 lim 1 2 1

xx x





 

  

 


  
       



 



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	81	
 

ឆ. 
2sinx tan3x

3x 0

e e
lim

x x








  

     
2sinx tan3x

2x 0

2sinx tan3x

2 2x 0 x 0

(e 1) (e 1)
lim

x(x 1)

e 1 sinx 2 e 1 tan3x 3
lim . . lim . . 5

2sinx x tan3x 3xx 1 x 1







 

  




  
   

  

 

ដូចេនះ  
2 sin x tan 3x

3x 0

e e
lim 5

x x






 


 ។ 

ជ. 
2x

3x 0

2
xe sinx tanx x

lim
x





     

   

2x

3x 0

2x

2 3x 0 x 0

2
2x

2 2x 0 x 0

2

2

2

x(e 1) cosxtanx tanx
lim

x

e 1 tanx(cosx 1)
lim lim

x x
x

sine 1 tanx 522 lim 2 lim .
x 22x x







 



 

  


 
 


    



 

ដូចេនះ    
2x

3x 0

2
xe sinx tanx x 5

lim
2x





  
   ។ 
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 ឈ. 
3sin x

x 0 2x

2

2

e cosxcos3x
lim

e cos2x



 
  

3sin x 2 2

x 0 2x 2

3sin x 2 2 2 2

x 0 2x 2

2 2 2
3sin x 2

2
2 2 2 2 2

x 0 2x

2

2

2

2

2

2

2

x 3x
e (1 2sin )(1 2sin )

2 2lim
e 1 2sin x

3x x x 3x
e 1 2sin 2sin 4sin sin

2 2 2 2lim
(e 1 2sin x)

3x x x
sin sin sine 1 sin x 3x2 2 23. . 2 2 4 .sin

23sin x x x x xlim
e 1

2.
2x







  


  

   


  


  

 



2

2

sin x
2.

x
9 1

3 2. 2. 0 3 4 74 4
2 2 4 4

   
   


 

ដូចេនះ 
3sin x

x 0 2x

2

2

e cosxcos3x 7
lim

4e cos2x




 
  ។ 
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លǓំត់ទី១០ 

េគឱយអនុគមន ៍
2

sinx cosx 2
x

4( x)
f (x) 4

2
x

2 4

   
  

 
   


                           

ebI

ebI
 

ចូរសិកǜភពជបៃ់នអនុគមន ៍f  ្រតងចំ់នុច 0x
4


  ? 

ដំេǁះ្រǒយ 

សិកǜភពជបៃ់នអនុគមន ៍f  ្រតងចំ់នុច 0x
4


  

េគមន 
2x x

4 4

sinx cosx 2
lim f (x) lim

( x)
4

 
 

 





  

ǂង t x
4


   នឱំយ x t

4


   ។ កលǁ x

4


  េនះ t 0  

េគបន 2t 0x
4

sin( t) cos( t) 2
4 4lim f (x) lim

t 

 
   

  
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2t 0

2t 0

2

2 2 2t 0 t 0

2

t 0 2

sin cost sintcos cos cost sin sint 2
4 4 4 4lim

t

2 2 2 2
cost sint cost sint 2

2 2 2 2lim
t

t
2 2 sin2cost 2 2(cost 1) 2lim lim

t t t
t

sin2 22.lim f ( )
t2 2 4( )
2





 



   
   



   


 
  


    

 

េƽយ 
x

4

2
lim f (x) f ( )

4 2



     

នឱំយ f (x)  ជអនុគមនជ៍ប្់រតង ់ 0x
4


  ។ 

 

 

 

 



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	85	
 

លǓំត់ទី១១ 

េគឱយអនុគមន ៍ 3

sin( x)
y f (x)

1 x


 


 កំនត្់រគប ់x 1  ។ 

េតើេគǕចបន្ល យអនុគមន ៍f  ឱយជប្់រតងចំ់នុច 0x 1  បនឬេទ ? 

េបើǕច ចូរកំនតរ់កអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជបៃ់នអនុគមន ៍f (x)  

 ្រតងចំ់នុច 0x 1  ។ 

ដំេǁះ្រǒយ 

កំនតរ់កអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជប ់

េគមន 3x 1 x 1

sin( x)
lim f (x) lim

1 x 





  

ǂង t 1 x   នឱំយ x 1 t   ។ កលǁ x 1  េនះ t 0  

េគបន 3x 1 t 0

sin( t)
lim f (x) lim

1 (1 t) 

  


 
 

                 
2 3 2t 0 t 0

2t 0

sin( t) sin( t)
lim lim

1 1 3t 3t t t(3 3t t )

sin( t)
lim .

t 33 3t t

 



 
 

     
  

 
  
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េƽយ 
x 1
lim f (x)

3


  កំនត ់េនះេគǕចបន្ល យអនុគមន ៍f (x)  

ឱយជប្់រតងចំ់នុច 0x 1 ។ 

េបើេយើងǂង g(x) ជអនុគមនប៍ន្ល យǂមភពជបៃ់នអនុគមន ៍f (x)   

្រតងចំ់នុច 0x 1  េនះេគǕចសរេសរ  ៖  

ដូចេនះ  
3

sin( x)
f (x) x 1

1 xg(x)

x 1
3

 
   

 

      

             

ebI

ebI
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ជំពូកទី៤ 

លǓំត់អនុវត្តន៍ 

១-េƽយេ្របើនិយមនយ័ចូរ្រǒយបញជ កលី់មតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
x 2
lim(3x 1) 7


   ខ/ 
x 1
lim (2x 5) 3


   

 គ/ 
x 3

2x 3
lim 3

x


  ឃ/ 2

x 1
lim(x x 2) 4


    

 ង/ 3

x 2
lim x 8


  ច/ 
x 2
lim 2x 5 3


   

 ឆ/ x

x 2
lim 3 9


  ជ/ 3

x 1
lim(x x 3) 5


    

 ឈ/ 2

x 2
lim x 5 3


   ញ/ 3

x 8
lim x 2


  

២-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
2

2x 1

2x 5x 3
lim

x 3x 2

 
 

 ខ/ 
3

2x 2

x 3x 2
lim

x 5x 6

 
 

 

 គ/ 
3

3x 1

x 3x 2
lim

2x 3x 1

 
 

 ឃ/ 
4

2x 1

x 4x 3
lim

(x 1)

 


 

 ង/ 
3 2

2x 2

x 2x 2x 4
lim

x 6x 8

  
 

 ច/
2

2
x

6

2sin x 3sinx 1
lim

4sin x 1


 

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៣-កំណតត់ៃម្លៃនចំនួនេថរ a េដើមបឲីយលីមតីខងេ្រកមជលីមតីៃនចំនួន 

 េថរ េហើយកំណតលី់មតីេនះផង ៖ 

 ក/ 
2

x 2

x ax 4
lim

x 2

 


 ខ/ 
x 1

x 3 a
lim

x 1

 


 

 គ/ 
x 0

1 3x a
lim

x

   ឃ/ 
x 2

x a 1
lim

x 2

 


 

 ង/ 
2

2x 1

x ax 1
lim

x 1

 


 ច/ 
3

2x 2

x ax 2
lim

x 4

 


 

៤-កំណតត់ៃម្លៃនចំនួនេថរ a និង b  េដើមបឲីយលីមតីខងេ្រកមជលីមតីៃន 

 ចំនួនេថរ េហើយកំណតលី់មតីេនះផង ៖ 

 ក/ 
3

2x 1

x ax b
lim

(x 1)

 


 ខ/ 
4 3

3 2x 2

x ax bx 4
lim

x 2x 4x 8

  
  

 

 គ/ 
4 2

3 2x 2

x 6x ax b
lim

x 3x 4

  
 

 ឃ/ 
3

2x 0

(x 1) ax b
lim

x

  
 

 ង/ 
5

3x 1

x ax b
lim

x 3x 2

 
 

 ច/ 
2

4 2x 2

ax bx 4
lim

x 8x 16

 
 

 

 ឆ/ 
3

2x a

x ax b
lim

(x a)

 


 ជ/ 
3

2x 0

ax b (1 2x)
lim

x

  
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៥-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 2x 0

xsin3x
lim

sin 5x
 ខ/ 

2

3 3x 0

(1 cosx)
lim

tan x sin x




 

 គ/ 
2x 0

2 1 cosx
lim

sin x

   ឃ/ 
2x

2

1 sinx
lim

( x)
2








 

 ង/ 
x

1
lim xsin

x
 ច/ 2

x

1
lim x (1 cos )

x
  

៦-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 2x 0

1 xsinx cos2x
lim

sin x

   ខ/ 
x 0

sin3x
lim

x 2 2  
 

 គ/ 
2

x 0

sin x
lim

1 xsinx cosx  
 ឃ/ 3x 0

tanx sinx
lim

x


 

 ង/ 
x 0

1 sinx cosx
lim

1 sinx cosx

 
 

 ច/ 
2x 0

1 cosx cos2x
lim

x


 

 ឆ/ 
2x 0

1 cosx.cos2x
lim

x

  ជ/ 
4x 0

1 cos(1 cosx)
lim

x

 
 

 ឈ/ 2

x 1

x
lim(1 x )tan

2


  ញ/ 

x 1

tan x
lim

1 x



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៧-កំណតអ់នុគមនដឺ៍េ្រកទីពីរ y f (x)  ែដលបំេពញលកខខណ្ឌ ទងំពីរ 

 2x

f (x)
lim 1 (i)

x 1



   និង  2x 1

f (x)
lim (ii)

x 1 
 

៨-េគមនអនុគមន ៍
2

2 2cosax
f (x)

x


  ែដល a IR  

 កំណតត់ៃម្លៃន a  េដើមបឲីយ 
x 0
lim f (x) 100


   ។ 

៩-េគឲយអនុគមន ៍f  េផទȣងផទ ត ់ 2 24 x f (x) 4 x     ្រគប ់x IR ។ 

 គណនលីមតី 
x 0
lim f (x)


  ។ 

១០-េគមន 
3 2

2

x 3x (a 1)x 3 3a
f (x)

x 4x 3

    


 
 

 គណនលីមតី 
x 1
lim f (x)


  នងិ 
x 3
lim f (x)


 

១១-េគមន 
n 1 n

p 1 p

nx (n 1)x 1
f (x)

x x x 1




  


  

 ែដល n IN  និង p IN  

 គណន 
x 1
lim f (x)


  ។ 

១២-មនអនុគមន ៍f  កំណតេ់ƽយ n

tanx sinx
f (x)

x


  ែដល n IN  

 កំណត្់រគប ់n  ែដលេធ្វើឲយ 
x 0
lim f (x)


 ជចំនួនពិត ។ 
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១៣-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
x

2

2x
lim

cosx


   ខ/ 
x 1

sin x
lim

x 1




 

 គ/ 
2x 0

1 2
lim ( cosx 3)

cosxx

    
 ឃ/ 2x 1

x
1 sin

2lim
(1 x)





 

១៤-េគមន n
1 1 1 1

S .....
1 4 4 7 7 11 (3n 2)(3n 1)

    
    

 

 ក/កំណតពី់រចំនួនពិត A  និង B េដើមបឲីយចំេពះ្រគប ់k IN  

 េគបន 1 A B

(3k 2)(3k 1) 3k 2 3k 1
 

   
 ។ 

 ខ/េ្របើសមភពខងេលើចូរគណន nS  រចួទញរក n
n
lim S


  ។ 

១៥-ក/ េគមន k IN  ។  

    ចូរ្រǒយថ  2k 1 2k 1
0

2k 2k 1

 
 


 

    ខ/ǂង n
1 3 5 .... (2n 1)

u
2 4 6 .... 2n

    


   
 ។  

    បង្ហ ញថ  n
1

0 u
2n 1

 


 រចួទញថ n
n
lim u 0


  ។ 
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១៦-េគមនពហុេកណនិយត័ចរកឹកនុងរង្វងែ់ដលមន n្រជុង និងក ំ

 េសមើនឹង a  ។ ǂង nS  ជៃផទ្រកǔៃនពហុេកណេនះ ។ 

 គណន nS  រចួកំណតរ់កតៃម្ល n
x
lim S
 

  ។ 

១៧-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
2x

(x 1)(2x 3)(2 x)
lim

(x 1)(2x 1)

  
 

 ខ/ 
x

xx

e x
lim

2e 1




 

 គ/ 
x
lim ( x x x x)


    ឃ/ 
x

2x 3
lim ln( )

x 1




 

 ង/ 34 4 3 3 2 2

x
lim ( x 4x x 3x x 2x 3x)


       

១៨-គណនលីមតី ៖ 

 ក/ 2 2

x
lim ( 4x x 2 2 x x 3)


      

 ខ/ 2 2

x
lim ( x x 2 x x 3)


      

១៩-កំណតត់ៃម្ល a  ែដលបំេពញលកខខណ្ឌ  
x 0

1 ax 1 x 1
lim

x 8

  
  

២០-គណនលីមតី 
n

mx 1

x 1
lim

x 1




   ែដល m ,n IN  ។ 
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២១-គណនលីមតី 3n

1.2 2.3 3.4 .... (n 1)n
lim

n

      ។ 

២២-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
2 2 2n

1 1 1
lim (1 )(1 )....(1 )

2 3 n
    

 ខ/ 
4 4 4n

n n n
lim ( .... )

n 1 n 2 n n
  

  
 

២៣-ចំេពះ្រគប ់n IN  េគមន ៖ 

    
n

n
p 0

2 2 2 2
S ...

1 3 3 5 (2n 1)(2n 3) (2p 1)(2p 3)
    

       

 ក/គណន nS ជអនុគមនៃ៍ន n េƽយេ្របើ 2

(2p 1)(2p 3) 
 

 ជទ្រមង ់ a b

2p 1 2p 3


 
  ។ 

 ខ/ គណន n
n
lim S


  ។ 

២៤-េƽយេ្របើសមភព k 1 1

(k 1)! k! (k 1)!
 

 
 ចូរគណនផលបូក 

   n
1 2 3 n

S ...
2! 3! 4! (n 1)!

    


  រចួទញរក n
n
lim S


  ។ 
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២៥-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
x

x 2lnx
lim

1 2x lnx


 

 ខ/ 
x

xx

2e x 1
lim

e 1

 


 

 គ/ x

x
lim [x ln(2e 1)]


   ឃ/ 
x

3 2lnx
lim

1 3lnx




 

 ង/ 
x

2x lnx
lim

x lnx




 ច/ 
x

xx

2e x 1
lim

e x

 


 

២៦-គណនលីមតី ៖ 

 ក/ 
x x

x 0

e e
lim

sinx





  ខ/ 
x

x 0

e x 1
lim

x

 
 

 គ/ 
x

2x 0

2
e cos2x

lim
x





  ឃ/ 
sinx tanx

x 0

e e
lim

x


 

 ង/ 
ax bx

x 0

e e
lim

x

  ច/ 
x x

2x 0

e e 2
lim

x





 
 

 ឆ/ 
x 2x

x 0

e e 2
lim

sinx

   ជ/ 
x 3x

2x 0

(e 1)(e 1)
lim

x

 
 

 ឈ/ 
xsin 2x

2x 0

e cos2x
lim

tan x

  ញ/ 
2

x
x
lim x(e 1)


  
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២៧-គណនលីមតី ៖ 

 ក/ 
x 0

ln(1 4x)
lim

x

  ខ/ 
x 0

ln(1 3x)
lim

x


 

 គ/ 2x 0

ln(2 cosx)
lim

x

  ឃ/ 2x 0

ln(1 xsin3x)
lim

x


 

 ង/ 
2x 0

ln(cosx)
lim

x
 ច/ 

2x 0

ln(2cosx cos2x)
lim

sin x


 

 ឆ/ 
x 0

ln[(1 x)(1 2x)]
lim

x

   ជ/ 
x 0

ln(1 tanx)
lim

x


 

 ឈ/ 
x

x 0

ln(2 e )
lim

x

  ញ/ 
2x 0

ln(3 2cosx cos2x)
lim

x


 

២៨-គណនលីមតីខងេ្រកម ៖ 

 ក/ 
x 0

ln(1 x) ln(1 x)
lim

x

    ខ/ 
2

3x 1

ln(x 2x 2)
lim

x 3x 2

 
 

 

 គ/ 
x

4

ln(tanx)
lim

4x
  

 ឃ/ 
2x

2

ln(sinx)
lim

( x)
2







 

 ង/ 
2

x 2 2 xx 2

ln(x 4x 5)
lim

e e 2 

 
 

 ច/ 
x 2

ln(4 x) ln2
lim

x 2

 


 

 ឆ/ 2x 1

lnx
lim

x 1 
 ជ/ 

2

x e

ln x 3lnx 2
lim

1 lnx

 

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២៩-េគឲយអនុគមន ៍f  េផទȣងផទ ត ់
2x

x f (x) x
2

    ចំេពះ្រគប ់x  ។ 

 េគǂង 
n

n 2
k 1

k
S f ( )

n
   ។ គណនលីមតី n

n
lim S
 

។ 

៣០-គណនលីមតី  ៖ 

   2 2 2 2 2

x
A lim( x 2x 1 x 4x 1 ... x 2nx 1 n x 1)


             

៣១-េគមនស្វុីត n(u ) កំណតេ់ƽយ ៖ 

    0 1u 1 , u 2    នងិ n 1 n
n 2

u u
u

2





  ែដល n 0,1,2, ...  

 ក/ចូរ្រǒយថ n 1 n
1 5

u u
2 2      ។ 

 ខ/ គណន nu  ជអនុគមនៃ៍ន n  រចួទញរក n
n

lim u
  

  ។ 

៣២-េគមនស្វុីត nu n (n 1) .... 3 2 1        

    គណនលីមតី n
n
lim (u n)


   ។ 

៣៣-េគឲយ k 2 2

2k 1
a

k (k 1)





 ǂង 

n

n k
k 1

S a


  ។រក n
n
lim S
 

 ? 
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៣៤-គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 
3

x 2

2x 3 x 1
lim

x 2

  


  6. 
34x 0

x
lim

x 1 x 1   
 

 2. 
3

3 3x 1

x 1
lim

x 2x 1


 

 7. 
2 3

2 3 4x 1

x 1 x 1 x 1
lim

x 1 x 1 x 1

    

    
 

 3. 
2

4x 0

x
lim

x 1 4x 1   
 8. 

x 8 3

x 1 3
lim

x
x x 4

2


 

  
 

 4. 
2

3x 1

(x 1)
lim

x 3x 2



 
 9. 3 4x 1

x x 2
lim

x x 2

 

 
 

 5. 
3

3 2x 2

x 8
lim

x 4 x



 
 1០. 

3 2

3 4x 2

x x 60
lim

x 3 x 1

 

  
 

៣៥-ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 2x 1 3x 1 5x 4
lim

x 1

2

x 1

    


 3. 4x 4 2x 2
lim

x 1

3 2

x 1

  


 

 2. x 2x 1 4x 4
lim

x 1

3 23

x 1

   


        4. x x 60
lim

x x 60

6 2

32 2x 2

 

 
 

  



លមីីត និង ភពជប់ៃនអនុគមន៍ 
	
 

	
Prepared	by	LIM	PHALKUN	 Page	98	
 

៣៦-ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. sin x cosx
lim

1 tan x3
x

4






 6. 1 cos 2x
lim

sin x sin x2 3x 0




 

 2. 3 4sin x
lim

2cos x 1

2

x
3





 7. 2x x sin x

lim
cos x x 1

2 2

x 0

 
 

 

 3. 
cos x sin 2x

lim
4cos x 32

x
6






 8. 
cos x x 1

lim
x sin x

2

2 2x 0

 

  

 4. tan x cot x 2
lim

1 2sin 2x

4 4

x
4

 



 9. 

sin x cos x
lim

1 tan x3
x

4






 

 5. 
1 8sin x

lim
4cos x 3

3

2
x

6






 1០. x sin x
lim

x 1 cos x

4 4

2x 0



 
 

៣៧-ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 2 4 2
lim

4 16

3 x

xx 2

 


 6. x x x ... x n

lim
x 1

3 n

x 1

    


 

 2. 2 2x 2
lim

4 x 2x 1

x

2x 1 2x 1

 

  
 7 . x x 2

lim
x 1

m n

x 1

 

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 3. 2 1 3
lim

4 1 3

x x

xx 1
x 2

 

 
  8 . (1 x)(1 x) 4

lim
x 1

m n

x 1

  


 

 4. 
e x 1

lim
e 2xe x 1

x

2x x 2x 0

 

  
 9 . (1 x ) (1 x ) 2

lim
x 1

m n n m m n

x 1

  





 

 5. e e
lim

e 1

x x

3xx 0








 1០. 1 x 1 x

lim
x

m mn n

nx 0

  


 

៣៨-ចូរគណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

1. 
sin 2x.sin4x.sin8x

lim
x3x 0  6. 

sin (sin 2x )
lim

x

2 3

6x 0
 

2. sin x sin 3x sin 5x
lim

xx 0

 


 7. sin[sin(sin x)]

lim
xx 0

 

3. sin x 1 cos4x
lim

x

2

2x 0

 


 8. tan 2x.sin 3x

lim
sin x

3 2

5x 0
 

4. sin 3xsin 2x
lim

x

2 3

5x 0
  9. nx x

nxxxx sin.....3sin2sinsinlim
0  

5. 
 

6

23

0

4sinsinlim
x

x
x  1០. sin(tan 2x) tan(sin4x)

lim
xx 0




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៣៩- គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 1 cos x
lim

x2x 0




 6. 2cos x cos 2x 3

lim
x2x 0

 


 

 2. cos 2x cos4x
lim

x2x 0




 7. tan x sin x

lim
x3x 0




 

 3. 1 cos 2x
lim

sin 4x

3

2x 0




 8. 2sin x sin 2x

lim
x3x 0




 

 4. 1 cos xcos 3x
lim

x2x 0




  9. 1 3cos 2x 2cos 3x

lim
x2x 0

 


 

 5. 1 cos x cos 2x
lim

x2x 0




 1០. 1 cos xcos 2xcos 3x...cosnx

lim
x2x 0




 

៤០- គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 1 sin x 1 sin x
lim

xx 0

  


 5. 1 cos x

lim
1 cos 2xx 0




 

 2. cos x cos 2x
lim

x2x 0




 6. 1 cos x

lim
xsin x

n

x 0




 

 3. 1 2cos x 3
lim

x2x 0

 


 7. 1 3cos x 2

lim
1 cos 2x3x 0

 


 

 4. 2 3 cos 2x
lim

x2x 0

 


 8. 1 cos 2x

lim
x

3

2x 0




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៤១- គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. sin x
lim

1 x2x 1




 6. 

x
cos

2lim
1 x3x 1




 

 2. 1 cos 2x
lim

( x)2x



 
 7. x

lim 1 x .tan
2

2

x 1

  
 

 

 3. 
x

1 sin
2lim

x x
(sin cos )

4 4
2x




 8. 

x
1 sin

2lim
(1 x)2x 1





 

 4. lim ( 2x)tan x

x
2

 



  9. lim (4 x )tan

x
2

x 2





 

 5. x 8 tan x
lim

2 x

3

x 2

  


 1០. 1 x
lim

cos
x 1

x 1






 

៤២-គណនលីមតីខងេ្រកម  ៖  

 1. 
1 cos x

lim
(1 x)2x 1

 

  2. 
1 x

lim
sin

x
x 1


  

 3. 1 x tan x
lim

1 x

3

x 1

  


 4. 
x

cos
2lim
x2 2x  
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៤៣-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម  ៖  

 1. x sin x
lim

x

3 3

3x 0




 6. 3sin x sin 3x

lim
2sin x sin 2xx 0




 

 2. 1 cos 2x
lim

xsin xx 0




 7. x sin x

lim
tan xx 0




 

 3. 1 cos xcos 3x
lim

x2x 0




 8. 1 cos(sin x)

lim
xsin xx 0




 

 4. sin 2x
lim

1 cos xx 0 
 9. 1 cos 2x

lim
x tan xx 0




 

 5. tan x sin x
lim

1 cos(1 cos x)x 0



 
 1០. 1 2

lim 3cos x 1
cos xx2x 0

     
   

 

៤៤-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម  ៖  

 1. 
2 1 cos x

lim
sin x2x 0

 


 5. x sin x tan x

lim
x sin x tan xx 0

 
 

 

 2. x cosx (1 x)cos x
lim

sin 3x 3sin xx 0

  


 6. cos x cos 3x
lim

1 cos 2xx 0




 

 3. 1 x x cos x
lim

xx 0

  


 7. 1 cos x 1 cos5x

lim
cos x cos5xx 0

  


 

 4. 2 2 2cos x 2
lim

x2x 0

  


 8. 1 cos x cos 2x

lim
1 cos 2x cos xx 0




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៤៥-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម  ៖  

 1. x
lim (1 x )tan

2
2

x 1





 6. cosx cosa

lim
sin(x a)x a




 

 2. tan x
lim

1 xx 1




 7. 1 sin 2x
lim

tan x cos tx

3

x
4





  

 3. 
x

1 sin
2lim

(1 x)2x 1





 8. 

arctan x
4lim

1 xx 1





 

 4. lim (x x 2)tan
x

2

x 2


 


 9. arcsin x arccos x

lim
1 x 21

x
2






 

 5. 
cosx

lim
4x2 2

x
2
 


 1០. 1 cos x

lim
( x)2x



 
 

៤៦-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម  ៖  

 1. lim (1 x ) tan
1 x

3

x 1





 6. 

cot
xlim

4 x2x 2




 

 2. 
x x

cos sin
4 4lim

xx



 
 7. 

x 1
lim

cos
x 1

2

x 1





  
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 3. 
x

cos
2lim

1 x2x 1




 8. x

lim (1 x)tna
3x 1x 1





 

 4. x 8 sin x
lim

2 x

3

x 2

  


 9. 
1 sin

xlim
x 4x 42x 2




 
 

 5. 
(1 x)

lim
1 sin

x 1

2

x 1







  1០. arccos x
lim

x 1x 1

 


  

៤៧-គណនលីមតីៃនអនុគមនខ៍ងេ្រកម  ៖  

 1. 1
lim xsin

xx
 6. 

x sin x
lim

x cos xx




 

 2. 2x x 4
lim tan

2x 31 x2x

  
  

 7.. x 1
lim (3x 1)sin

x 2x

     
 

 3. x 2
lim (2x 3)cos

2x 1x

     
 8. x x 1

lim cot( )
2x 1 2x 3

2

x

 
 

 

 4. x
lim (3x 1)tan

x 1x

    
 9. x x 1

lim cos
2x 32x 1

3

2x

  
  

 

 5. 2x 1 3 x 4
lim tan

6x 5x 42x

   
  

 1០.  lim cos x 1 cos x 1
x

  

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